Trigonométrie au lycée

1. Le cercle tri gonom étri que Nous avons les formules suivantes :

cos(—x) = cosx

sin(—x) = —sinx

On retrouve graphiquement ces formules a 'aide du dessin des
angles x et —x.
1l en est de méme pour les formules suivantes :

sinx
cob(7T + x) / J— cos(m + x) =—cosx
cosx sin(7t + x) = —sinx
sin(7 + x)
(7 —x) | sinx
T—x cos(m—x)=—cosx
cds(m—x) cosx sin(7t — x) = sinx

Voici le cercle trigonométrique (de rayon 1), le sens de lecture est 'inverse
du sens des aiguilles d'une montre. Les angles remarquables sont marqués
de 0 & 27 (en radian) et de 0° & 360°. Les coordonnées des points corres-
pondant a ces angles sont aussi indiquées.

T .
cos(E —Xx)=sinx

T
sm(E —X)=cosx
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0 cos x 1 cos X 1
sinx 0
tan x 0

Valeurs que I'on retrouve bien sur le cercle trigonométrique.

Le point M a pour coordonnées (cosx,sinx). La droite (OM) coupe la
droite d’équation (x = 1) en T, l'ordonnée du point T est tan x.
Les formules de base :

cos?x +sin?x =1
cos(x +27) = cosx

sin(x + 27) = sinx

sinx

Cos X
dos(—x 2. Les fonctions sinus, cosinus, tangente

La fonction cosinus est périodique de période 27 et elle est paire (donc
symétrique par rapport a I'axe des ordonnées). La fonction sinus est aussi
sin(—x) périodique de période de 27 mais elle est impaire (donc symétrique par
rapport a l'origine).
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Voici les dérivées :

cos’ x =—sinx
sin’ x = cos x
1

tan’x =1+ tan® x =
cos? x

y

3. Les formules d’addition

cos(a+ b) =cosa-cosb—sina -sinb

. 3 sin(a + b) =sina-cosb +sinb - cosa
Pour tout x nappartenant pas a {...,—%, Z 3% 5% }]a tangente est dé-
. 22202 tana +tanb
finie par ) tan(a+b) = ——
sinx 1—tana-tanb
tanx =
0S X
La fonction x — tanx est périodique de période 7 ; c’est une fonction im-
aire. e o
P On en déduit immédiatement :
| | y | |
: : : : cos(a—b)=cosa-cosb+sina-sinb
: : : : sin(a — b) =sina - cosb—sinb - cosa
| | | |
tana —tanb
! ! ! ! tan(a—b)= ——
: : : : 1+tana-tanb
| | | |
| | | |
| | +1 | |
| | | |
-7 I 0 I T I x Il est bon de connaitre par cceur les formules suivantes (faire a = b dans
] -z ¥ z T 37n T les formules d’addition) :
| | | |
I I -1 I I
: : : : cos2a =2cos’>a—1
: : : : =1-2sin’a
| | | |
I I I I =cos®a—sin’a
| | | |
! ! ! ! sin2a = 2sina - cosa
| | | |
! ! ! ! 2tana
| | | | tan2a = ——
1—tanZa
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